嘉禾中学2020级预科班数学攻略

专题复习6   数列的通项及等差等比数列
【知识提炼】 

提炼1  an和Sn的关系

　
若an为{an}的通项，则有an＝eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(S1，n＝1，,Sn－Sn－1，n≥2.))要区分n＝1，n≥2两种情况， 

提炼2求数列通项常用的方法

　
(1)定义法： 等差数列． 为等比数列．


(2)累加法：形如an＋1＝an＋f(n)，利用an＝a1＋(a2－a1)＋(a3－a2)＋…＋(an－an－1)，


(3)累乘法：形如eq \f(an＋1,an)＝f(n)≠0，利用an＝a1·eq \f(a2,a1)·eq \f(a3,a2)·…·eq \f(an,an－1)，


(4)待定系数法：形如an＋1＝pan＋q(pq(p－1)≠0)，转化为an＋1－t＝p(an－t)，


(5)构造法：形如an＋1＝pan＋qn(pq(p－1)≠0)，转化为eq \f(an＋1,qn＋1)＝eq \f(p,q)·eq \f(an,qn)＋eq \f(1,q)，构造新数列

提炼3  等差数列、等比数列的运算

　
(1)通项公式   等差数列：an＝a1＋(n－1)d；等比数列：an＝a1·qn－1.


(2)求和公式  等差Sn＝eq \f(na1＋an,2)＝na1＋eq \f(nn－1,2)d；等比Sn＝eq \f(a11－qn,1－q)(q≠1)．


(3)性质   若m＋n＝p＋q，等差am＋an＝ap＋aq；    等比am·an＝ap·aq.

   (4)等比数列(q≠－1)中连续k项的和成等比数列，即Sk，S2k－Sk，S3k－S2k，…成等比(5)等差数列中连续k项的和成等差数列，即Sk，S2k－Sk，S3k－S2k，…成等差数列，  (6)若A2n－1，B2n－1分别为等差数列{an}，{bn}的前2n－1项的和，则eq \f(an,bn)＝eq \f(A2n－1,B2n－1).

提炼4  求数列{an}的最大项可解eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(an≥an－1，,an≥an＋1；))若求数列{an}的最小项可解eq \b\lc\{\rc\ (\a\vs4\al\co1(an≤an－1，,an≤an＋1，))
【典例剖析】
1.已知等差数列
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A. 是等差数列但不是等比数列    B. 是等比数列但不是等差数列

C. 既是等差数列[image: image6.png]Sk B 2 FLM (ZXXK.COM)




又是等比数列    D. 既不是等差数列又不是等比数列

2.已知等差数列
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A. 2    B. 3    C. 4    D. 5

3.已知实数列{an}是等比数列，若a2a5a8＝－8，则eq \f(1,a1a5)＋eq \f(4,a1a9)＋eq \f(9,a5a9)(    )

A．有最大值eq \f(1,2)　　　B．有最小值eq \f(1,2)      C．有最大值eq \f(5,2)      D．有最小值eq \f(5,2)
4.设等差等数列
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5.【2016浙江】如图，点列
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6.已知数列
[image: image39.wmf]{}

n

a

满足
[image: image40.wmf](

)

*

+1

1

11

+2

nn

nn

aanN

aa

+

=+Î

，则（    ）
A．当
[image: image41.wmf](

)

*

01

n

anN

<<Î

时，则
[image: image42.wmf]1

nn

aa

+

>

    B．当
[image: image43.wmf](

)

*

1

n

anN

>Î

时，则
[image: image44.wmf]1

nn

aa

+

<


C．当
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7. 【2014浙】已知等差数列
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8.已知等差数列{an}的公差d≠0，a3是a2，a5的等比中项，数列
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的前n项和记为Tn，则a1=_____；2Tn＋9=____

9．已知数列[image: image59.wmf]{}
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10.已知常数
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11．已知数列
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12.已知数列
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（1）求数列
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（2）若
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【巩固提升】
1.等差数列{an}前n项和为Sn，且S15>0，S16<0，则eq \f(S1,a1)，eq \f(S2,a2)，eq \f(S3,a3)，…，eq \f(S15,a15)中最大的项为(　　)


  A.eq \f(S6,a6)      B.eq \f(S7,a7)        C.eq \f(S8,a8)       D.eq \f(S9,a9)
2.【2017温州十校】已知数列{an}的首项a1=1,前n项和为Sn,且满足2an+1+Sn=2,则满足
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   C.10
D.11
3.【2018浙江名校协作体】在等比数列{an}中,设Tn=a1a2…an,（n∈N*）,则正确的是(  )
A.若T2n+1>0,则a1>0
        B.若T2n+1<0,则a1<0
C.若T3n+1<0,则a1>0
        D.若T4n+1<0,则a1<0
4.等差数列
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5.在等差数列{an}中,前n项和Sn=
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A.小于4
   B.等于4
   C.大于4
D.大于2且小于4
6.【2018镇海中学】已知数列{an}满足:a1=1,an+1=  (n∈N*),

若a2k, a2k+1, 9+a2k+2成等比数列,则正整数k的值是(　　)
A.1
   B.2
   C.3  
D.4 

已知正项数列{an}满足log2an+1=1+log2an,若a1=1,则其前10项和S10=　　　　;

若a5=2,则a1a2…a9=　　　　. 　
8.【2018七彩阳光】已知等差数列{an}的前n项和是Sn,若Sk-1=4,  Sk=9,

则ak=　　　　,  a1的最大值为　　　. 
9．已知{an}，{bn}均为等差数列,其前n项和分别为Sn和Tn,若eq \f(Sn,Tn)＝eq \f(2n＋2,n＋3)，则eq \f(a10,b9) =     
10．已知公差不为0的等差数列
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11．已知等差数列{an}的公差为d，关于x的不等式dx2＋2a1x≥0的解集为[0,9]，则使数列{an}的前n项和Sn最大的正整数n的值是        
12．数列{an}中，a1＝eq \f(1,2)，an＋1＝eq \f(nan,n＋1nan＋2)(n∈N*)，则数列{an}的通项公式an＝_    
13.设Sn为数列{an}的前n项和,
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(1)a3=　　　　;     (2)S1+S2+…+S100=　　　　. 　 
14．设数列{an}前n项和为Sn，已知当n≥2时，4Sn＋2＋5Sn＝8Sn＋1＋Sn－1.

且a1＝1，a2＝eq \f(3,2)，a3＝eq \f(5,4)，

(1)求a4的值；  (2)证明：eq \b\lc\{\rc\}(\a\vs4\al\co1(an＋1－\f(1,2)an))为等比数列；(3)求数列{an}的通项公式．

15．已知数列
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（1）求
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